ðÒÏÓÅÍÉÎÁÒ ÐÏ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÊ ÌÏÇÉËÅ É ÉÎÆÏÒÍÁÔÉËÅ http://proseminar.math.ru/ 11 ÁÐÒÅÌÑ 2008 ÇÏÄÁ

ïÒÄÉÎÁÌÙ

îÁÚÙŒÁÅÍ ÏÒÄÉÎÁÌÏÍ ËÌÁÓÓ ÉÚÏÍÏÒÆÎÙÈ ÄÒÕÇ ÄÒÕÇÕ ŒÐÏÌÎÅ ÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÙÈ ÍÎÏÖÅÓÔŒ. ïÒÄÉÎÁÌÙ ÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÙ ÏÔÎÏÛÅÎÉÅÍ ff ¡ fi \ff ÉÚÏÍÏÒÆÎÏ ÎÁÞÁÌØÎÏÍÕ ÏÔÒÅÚËÕ fi" É ÓÎÁÂÖÅÎÙ ÏÐÅÒÁÃÉÑÍÉ + É ·. îÁÉÍÅÎØÛÉÊ ÏÒÄÉÎÁÌ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÍ 0, Á ÅÇÏ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØ 1. ïÒÄÉÎÁÌ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÍ !.

1. (ÎÉÖÎÑÑ É ŒÅÒÈÎÑÑ ÇÒÁÎØ) ðÕÓÔØ {ff_i : i ∈ I} | ÓÅÍÅÊÓÔŒÏ ÏÒÄÉÎÁÌÏŒ. Á) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÒÅÄÉ ÜÔÏÇÏ ÓÅÍÅÊÓÔŒÁ ÅÓÔØ ÎÁÉÍÅÎØÛÉÊ ÏÒÄÉÎÁÌ.

Â) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÏÒÄÉÎÁÌ fi ÔÁËÏÊ, ÞÔÏ ∀i ∈ I ff_i ⩽ fi É ÓÒÅÄÉ ŒÓÅÈ ÔÁËÉÈ fi ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÊ ÎÁÉÍÅÎØÛÉÊ (ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÍÙÊ sup{ff_i : i ∈ I}).

2. (ÄÅÌÅÎÉÅ Ó ÏÓÔÁÔËÏÍ) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÏÒÄÉÎÁÌÏŒ ff É fi ⩽ ff ÎÁÊÄÕÔÓÑ ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÅ ÏÒÄÉÎÁÌÙ fl, ffi ¡ fi, ÔÁËÉÅ ÞÔÏ ff = fi · fl + ffi.

3. (ŒÏÚŒÅÄÅÎÉÅ Œ ÓÔÅÐÅÎØ) ðÕÓÔØ (X; ¡) | ŒÐÏÌÎÅ ÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ. ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ ˙(X) ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ŒÓÅÈ ËÏÎÅÞÎÙÈ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ x̃ := ⟨x_1; x_2; : : : ; x_n⟩ ÜÌÅÍÅÎÔÏŒ X ÔÁËÉÈ, ÞÔÏ x_1 ⩾ x_2 ⩾ · · · ⩾ x_n. úÁÄÁÄÉÍ ÎÁ ˙(X) ÌÅËÓÉËÏÇÒÁÆÉÞÅÓËÉÊ ÐÏÒÑÄÏË.

(ðÏÄ ÌÅËÓÉËÏÇÒÁÆÉÞÅÓËÉÍ ÐÏÒÑÄËÏÍ ÚÄÅÓØ ÉÍÅÅÔÓÑ Œ ŒÉÄÕ ÓÌÅÄÕÀÝÅÅ. þÔÏÂÙ ÓÒÁŒÎÉÔØ x̃ := ⟨x_1; x_2; : : : ; x_n⟩ É ỹ := ⟨y_1; y_2; : : : ; y_m⟩, ÉÝÅÍ ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏÅ i, ÔÁËÏÅ ÞÔÏ x_i ≠ y_i, É ÓÒÁŒÎÉŒÁÅÍ x_i É y_i, ÜÔÏ ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔ ÐÏÒÑÄÏË ÍÅÖÄÕ x̃ É ỹ; ÅÓÌÉ ÔÁËÏÇÏ i ÎÅ ÎÁÊÄčÔÓÑ, ÔÏ ÅÓÔØ ÏÄÎÁ ÉÚ ÐÏÓÌÅÄÏŒÁ- ÔÅÌØÎÏÓÔÅÊ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÎÁÞÁÌÏÍ ÄÒÕÇÏÊ, ÔÏ ÂÏÌÅÅ ËÏÒÏÔËÁÑ ÍÅÎØÛÅ.) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ˙(X) ŒÐÏÌÎÅ ÕÐÏÒÑÄÏÞÅÎÏ.

4. ëÌÁÓÓ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ˙(X) ÏÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ !^ff, ÅÓÌÉ ff | ËÌÁÓÓ ÉÚÏÍÏÒÆÉÚÍÁ ÍÎÏ- ÖÅÓÔŒÁ X. ðÒÏŒÅÒÉÔØ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÒÁŒÅÎÓÔŒÁ: Á) !^0 = 1;

Â) !^{ff+1} = !^ff · !; Œ) !^{ff+fi} = !^ff · !^fi;

Ç) !^{sup{ffi:i∈I}} = sup{!^{ffi} : i ∈ I}.

5. (ëÁÎÔÏÒÏŒÓËÁÑ ÎÏÒÍÁÌØÎÁÑ ÆÏÒÍÁ) äÏËÁÚÁÔØ, ÞÔÏ ŒÓÑËÉÊ ÏÒÄÉÎÁÌ ff ¿ 0 ÅÄÉÎÓÔŒÅÎÎÙÍ ÏÂÒÁ- ÚÏÍ ÐÒÅÄÓÔÁŒÌÑÅÔÓÑ Œ ŒÉÄÅ ff = !^{ff1} · n_1 + · · · + !^{ffk} · n_k;

ÇÄÅ ŒÓÅ n_i ¡ ! É ff_1 ¿ ff_2 ¿ · · · ¿ ff_k.