ðÒÏÓÅÍÉÎÁÒ ÐÏ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÊ ÌÏÇÉËÅ É ÉÎÆÏÒÍÁÔÉËÅ http://proseminar.math.ru/ 12 ÏËÔÑÂÒÑ 2007 ÇÏÄÁ

òÁÚÎÙÅ ÚÁÄÁÞÉ

óÌÏŒÏ u ÎÁÚÙŒÁÅÔÓÑ ÐÒÅÆÉËÓÏÍ ÓÌÏŒÁ v, ÅÓÌÉ v = ux ÄÌÑ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÓÌÏŒÁ x. ðÒÅÆÉËÓ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÊ, ÅÓÌÉ |u| ¡ |v|.

1. ðÕÓÔØ A | ÁŒÔÏÍÁÔÎÏÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÓÌÏŒ. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÁŒÔÏÍÁÔÎÙ: Á) {w ∈ A : ÎÉËÁËÏÊ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÊ ÐÒÅÆÉËÓ ÓÌÏŒÁ w ÎÅ ÌÅÖÉÔ Œ A}; Â) {w ∈ A : ÓÌÏŒÏ w ÎÅ ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÓÏÂÓÔŒÅÎÎÙÍ ÐÒÅÆÉËÓÏÍ ÎÉËÁËÏÇÏ ÓÌÏŒÁ ÉÚ A}.

2. äÌÑ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÙÈ ÞÉÓÅÌ A É ÄÌÑ ÎÁÔÕÒÁÌØÎÏÇÏ ÞÉÓÌÁ k ⩾ 2 ÐÏÌÏÖÉÍ B_k(A) = {w : ÓÌÏŒÏ w ÑŒÌÑÅÔÓÑ ÚÁÐÉÓØÀ ÎÅËÏÔÏÒÏÇÏ ÞÉÓÌÁ ÉÚ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ A Œ ÓÉÓÔÅÍÅ ÓÞÉÓÌÅÎÉÑ Ó ÏÓÎÏŒÁÎÉÅÍ k}. îÁÐÒÉÍÅÒ, B_2({3; 5}) = {11; 101} É B_3({3; 5}) = {10; 12}.

Á) ðÕÓÔØ P | ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ ÐÒÏÓÔÙÈ ÞÉÓÅÌ. ñŒÌÑÅÔÓÑ ÌÉ B_2(P ) ÁŒÔÏÍÁÔÎÙÍ? Â) ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ A, ÔÁËÏÇÏ ÞÔÏ B_2(A) ÁŒÔÏÍÁÔÎÏ, ÎÏ B_3(A) ÎÅ ÁŒÔÏÍÁÔÎÏ.

3. (ìÅÍÍÁ Ï ÔÒčÈ ËŒÁÄÒÁÔÁÈ ) Á) ðÕÓÔØ ÓÌÏŒÁ u, v, w ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙ, É |u| ¡ |v| ¡ |w|. éÚŒÅÓÔÎÏ, ÞÔÏ ÓÌÏŒÏ ww ÎÁÞÉÎÁÅÔÓÑ Ó vv, É ÓÌÏŒÏ vv ÎÁÞÉÎÁÅÔÓÑ Ó uu. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ |w| ⩾ |v| + |u|. Â) äÏÓÔÉÇÁÅÔÓÑ ÌÉ ÜÔÁ ÏÃÅÎËÁ? Œ) âÕÄÅÔ ÌÉ ŒÅÒÎÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ ÐÕÎËÔÁ Á), ÅÓÌÉ ÉÚŒÅÓÔÎÏ ÔÏÌØËÏ, ÞÔÏ u ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÏ, Á ÐÒÏ v É w ÜÔÏÇÏ ÎÅ ÓËÁÚÁÎÏ?

4. ëÁËÏÅ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÅ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ ÒÁÚÌÉÞÎÙÈ ÎÅÐÕÓÔÙÈ ÓÌÏŒ ÍÏÖÅÔ ŒÈÏÄÉÔØ Œ ÓÌÏŒÏ ÄÌÉÎÙ n?

5. ëÁËÏÅ ÎÁÉÂÏÌØÛÅÅ ËÏÌÉÞÅÓÔŒÏ ŒÈÏÖÄÅÎÉÊ ËŒÁÄÒÁÔÏŒ ÎÅÐÕÓÔÙÈ ÐÒÉÍÉÔÉŒÎÙÈ ÓÌÏŒ ÍÏÖÅÔ ÂÙÔØ Œ ÓÌÏŒÅ ÄÌÉÎÙ n?